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内容概要

　　《大学数学课程与教学研究丛书：实变函数》是笔者根据自己学习与教学的体会，对实变函数课
程的核心内容进行整理而形成的，《大学数学课程与教学研究丛书：实变函数》以块状格式呈现材料
的写作方式与以往的实变函数教材以及实变函数学习指导书的写作方式有较大的不同。
笔者认为，这种写作方式，一方面有利于突现实变函数课程的学科结构，另一方面可留给该书读者更
大的思考与创意空间，考虑到初学实变函数者做实变函数习题普遍感到难以入门，《大学数学课程与
教学研究丛书：实变函数》后面附有一部分实变函数常见习题的解答参考或提示。
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章节摘录

　　1.5.2 实无穷观与潜无穷观　　无穷的问题自古以来就是数学与数学哲学中的首要问题。
什么是无穷？
在数学历史长河中存在着两种不同的无穷观：“实无穷观”与“潜无穷观”。
实无穷观点认为无穷是无限延伸或无限变化过程可以自我完成的无限实体或无限整体，潜无穷观点认
为无穷是无限延伸的，且永远完成不了的一个过程。
举个简单的例子来说，实无穷观点认为“全体自然数”是存在的，因为每个自然数都是可以数到的，
既然每个自然数都存在，那么“全体自然数”当然存在。
潜无穷观点则认为“全体自然数”是不存在的，因为自然数是数不完的，这表明自然数的产生是个无
穷无尽的过程，只有这个过程结束了，才能得到自然数的全体，但这个过程永远不结束，因而无法得
到自然数的全体，两种无穷观的根本区别在于：承认不承认无限延伸过程能否自我完成，实际上，潜
无穷是动态的，实无穷是静态的，持实无穷观点与潜无穷观点只是站在不同的角度看无穷，我们认为
，只有在动与静对立统一的辩证思想指导下，才有可能较好地理解与运用无穷概念。
　　事实上，把实无穷与潜无穷引入数学具有同等重要的意义。
法国数学家柯西运用潜无穷观点，创造性地建立了极限理论，为数学分析奠定严格的基础做出了重大
贡献，因而使得潜无穷在数学中占了统治地位。
康托尔持实无穷观点，他认为无穷是某种完成了的确定的东西，是某种不但能由数学表示而且可用数
学来定义的东西，这是建立集合论的关键，因为只有把无穷看成完成了的确定东西的整体才能构成集
合。
康托尔在集合论中，对无穷概念作了精确的数学表述，揭示了无穷集合的本质特征：无穷集合的部分
可以等价于整体。
康托尔的实无穷观还表明，在数学对象的创造中，数学家们具有充分的自由，这正是现代数学的一个
重要特征。
　　⋯⋯
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