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内容概要

《数学概览:直观几何(下册)》的目的是从直观、直觉的方面，呈现几何学之貌，“几何”在此书中得
到非常广泛的解释，除了平面曲线的解析几何，曲线和曲面的微分几何之类的一般几何外，它还包括
了共形映射、极小曲面、数的几何及其在数论中令人惊奇的应用、位形空间之几何、多丽体与曲面的
拓扑等。
《数学概览:直观几何(下册)》每一章都是从非常简单和基本的概念开始；然后向读者们演示，如何把
困难的结果和理论归结为简单的东西，以及数学的不同部分是如何相互关联的。
《数学概览:直观几何(下册)》还收录了由亚历山德罗夫写的关于拓扑学的附录，作为对《直观几何》
关于拓扑学系统知识方面很好的补充。
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章节摘录

版权页：   插图：   为了得到E的所有测地线，只须使双曲面日取遍为E所决定的共焦系的所有单叶双曲
面和双叶双曲面。
这里还应该把焦双曲线看作是双曲面的极限情形，而且要把跟焦双曲线相交的所有直线当作这个退化
曲面的切线。
焦双曲线与E交于四个脐点。
运用极限过程于上述论证，可知E上属于焦双曲线的测地线族是由通过E的一个脐点的所有那些测地线
，而且仅仅是那些测地线组成的”。
其次，可以证明，通过一个脐点的每条测地线必定通过这点的对径点。
 在球面上，所有通过已知点P的测地线也必通过另一定点，即P的对径点。
通过椭球面一脐点的测地线也有类似的性质。
此外还可证明，通过椭球面的任何其他定点的测地线，不全都有第二个公共点。
 我们不禁要问：球面是不是所有通过它上面任意一定点的测地线必通过第二个公共点的唯一的曲面呢
？
这个问题迄今尚未解决。
 7.一定体积的立体，以球的表面积为最小；一定表面积的立体，以球的体积为最大。
 这两个性质（其中每一个是另一个的推论），唯一地决定了球。
这个问题的证明要引到变分法的一个问题上去，而且证明非常繁琐。
不过，自由飘浮着的肥皂泡，提供最简单的实验证明。
我们以前在谈到极小曲面时讲过，肥皂泡由于表面张力的作用，尽可能将表面积收缩到最小；因为肥
皂泡里含有一定量的空气，由此可知，肥皂泡在一定容积之下，将成为表面积最小的曲面。
由观察知道，自由飘浮的肥皂泡恒呈球形，如果泡上肥皂液所受的轻微的重力影响略而不计的话。
 8.在所有一定表面积的凸体中，以球面的总（全）平均曲率为最小。
 曲面上一点的平均曲率H定义为在这点的二主曲率的算术平均值：H=1/2（k1+k2） 在这个公式中，椭
圆点的二主曲率的符号须取成相同的；鞍点上的，须取成相反的。
跟高斯曲率不同，平均曲率一般地因曲面弯曲而变。
这样说来，平均曲率主要告诉我们同曲面安装在空间的方式有关的某些东西。
 平均曲率概念的重要性在极小曲面中已经见过了。
按极小曲面的定义乃是在曲面上任意一点处二主曲率值相等，但符号相反。
换句话说，极小曲面的平均曲率，到处为零。
 为了求得曲面的总平均曲率，可如下进行。
设想曲面有一定的质量，质量分布的状况是，在每一点的密度等于在该点的平均曲率。
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编辑推荐

《数学概览:直观几何(下册)》是基于一位伟大的数学家和数学教育家的讲课，并由另一位数学家精心
写作而成的一部伟大的著作，每位数学专业的学生都应该拥有它。
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